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O' 5’ f’r< ti? iray r o yrdruos "vota iviT^euofJLtm . n«y- 

TBtirari ju.ev «y . Ovm* t»to tTi $iouo\oy>nfov ; To roioy • 
r?5 t» aet oyros yvdnws , aXX’ «’ t« ttote ti ytyvopevtt xoi 
aVoXXuuev» . Et»opioXoytrroy *<p>y • t« yap dei ovro{ , >j ywutrpi- 
x«j , yvurli fViy/EXxoy apa,co yivaui^ irpos aXtfdttxy 4^i7V «>/ 
a'y xai aVep^arixo y <piXocro'<p« Siavoiors , irpos to «yw a^By , a yoy 
xaVa) ( » Sfoy) fyofxty. 

Doflrina haec omnis cognitionis gratia quaeritur. Sic eft omni- 
no. An non id quoque nobis eji concedendum? Quia? Quod 
quaeritur cognofcendi illius gratia ^ quod femperejt ; non ejus , 
CT oritur ) quandoque & interit. Concedendum plane . 
Afaw Geometria ejus . quod eji .femper cognitio ejl . Attol- 
let igitur , o generofe Vir , /za veritatem animum , <z/f«? 
zVtf /7^ philofophandum praeparabit cogitationem ; ut ad fupe- 
ra convertamus , quae nunc ( contra quam decet ) ad inferio- 
ra dejicimus. 

,f , % 

Plato djaLj. de Republica. 
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NICOLAO FRAGGIANNI 

E SACRATIORI REGALIS CAMERAE APUD 
SERENISSIMUM NEAPOLITANUM 
REGEM CONSILIO 

Regni Siciliae Praefidi Confultori :Uni ex Aulis Supremi San&ae 
Clarae Confilii : atque Tribunalium , cum Revifionis , 
tum Annonae Praefe&o; ac Regalis Jurifdi&ionis 
Delegato &c. 


NOMINE PR/EFAT! COLLEGII OMNES EJUSDEM 
MODERATORES. 

Uae diu temporis , inftitutique 
ratione a noftris exfulaverant 
fcholis , nobiliflimae difciplinae 
quxve ad celebris hujus, vetu- 
ftique CoJJegii , in quo optimae 
guaeque fcientiae omni majori conatu fue- 
runt fcmpcr exculta: , ac perpetua Audito^ 
rum frequentia celebrata: , decorem, digni- 
tatemque fubftinendam , maximis omnium 
votis expetebantur : jam fupremo praefentif- 
fimo Numine, noftris hifcc temporibus, in 

a 2 uni- 
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univerfas Neapolitanas Juventutis profectum, 
in ipfas tandem adoptantur . Vertitur jam 
annus , quo in Gymnafiis noftris publice tra- 
duntur , & in deliciis habentur mathemati- 
cas difciplinas , quibus oli m tantopere fuper- 
biebant iEgyptii , Grasci gloriabantur , Ro- 
mani , quamvis e limine falutatis , belli , 
pacifquc artes comparabant , omnifque hoc 
noftro asvo haud parum proficit , fioretque 
litteraria Refpublica : quare non modo in 
ipfis dein facrarum Scripturarum , fan&o- 
iumque Patrum , divi potiflimum Thomas 
/olidiori doctrinas multum operas dabitur , 
atque Philofophorum explorabuntur opinio- 
nes 5 verum & per Mathefeos fcientiam fal- 
lere nefciam , ope figurarum , quas , tefte 
clariflimo Galilaso , veri chara&eres funt ad 
Univerfi hujus volumen legendum , & ad 
fupremi Opificis , qui in iiumero , pondere , & 
menfura condidit omnia , magnifica Opera 
intelligenda , Naturas inquirentur arcana . 
Nihil fane optandum, & ad cultiores litte- 
ras, fcicntiafquc expoliendas , 8c ad fludio- 
fam Juventutem adjiciendam , & ad Colle- 
gii ejufdem opinionem promovendam , & 
amplificandam relinquebatur : fatis abunde 
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quidem perinde, & noftrae , & publicae uti- 
litati confultum iri confidimus . Quoniam 
autem in erc&o nuper Gymnafio Mathc- 
feos Auditores jam annum prioribus Geo- 
metriae, Arithmeticaeque elementis aliquan- 
tulum inftru&i primos emittere harum di- 
fciplinarum flores incipiunt , & fuos uber- 
rimos fru&us publico exponere judicio cu- 
piunt , expetuntque : nos, quibus Collegii 
noftri magna inefl: cura , prifeorum morta- 
lium more, qui rerum primitias nonnifi iU 
luftrium, & praeclari (limorum Virorum aeter- 
nae memoriae facrandas putarunt , has primas 
harum difciplinarum exercitationes nonnili 
Tibi amphfllmo Viro, qui es Civitatis, & 
Regni noftri munimen , & decus , & praecla- 
ro Nomini Tuo dicandas cenfuimus; ut qui 
ha*c noftra adire Gymnafia non renuis, Tud 
honorifico adfpc&u nobis honoris comple-^ 
mentum praefles . Parum id confulto a no- 
bis fa&um crediderit forte quifpiam , quia 
TE, quem ad fu blimia ducit dignitas , gra- 
viffima detinent munia , & publica cum Se- 
reniflimi Regis noftri , tum utriufque Regni 
ejus , & nobiliflimae , ac peramplae potifTimum 
Civitatis hujus diftinent urgentiora negotia, 

ut 
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ut exercitationibus hifce noflris interelTe lu- 
beat , huc advocare aufi fumus . At is folum 
id nobis vitio vertet, quem praeterit, TE fu- 
blimi mente occupationes graviffimas Pal- 
ladis , & Mufarum facris elegantiflime dif- 
findere , & inter turbulentas curas magni 
Maecenatis exemplo litteras tam enixe ama- 
re, ut a prima juventa , dum ob peculiare 
ingenium , fingularefque dotes per totum , 
qua late patet , Regnum primis Officiis addi- 
&us fuifli , totiufque Regni fecretiora arca- 
na Tibi fuerunt concredita $ nobiliora •, & 
tibi jucunda Rudia numquam praetermififti: 
quadere , uti fert omnium fama , tantam Ti- 
bi eruditionem comparafli , ut non modo in 
juris, legumque fcientia , quae TE cominus 
fped:at $ verum & omni doctrina , ac Ma- 
thematicis potiflimum non leviter modo tin- 
ftum , fed penitus imbutum omnes norint . 
Nofler autem praefertim Sereniffimus Prin- 
ceps hanc Tuam cun&orum ore praedicatam 
virtutem conflanti opere manifeflat 5 quippe 
qui non folum ad omnes dijudicandas , & 
decidendas cundtorum. Tribunalium cauifas, 
inter fuos a confiliis fu premas Viros te con- 

flituerit , atque utriufque Regni fui res gra- 

viffi- 
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viflimas Tuis humeris imponat, ut videatur 
a Rege di&um, quod olim Naeratio Prifco , 
ut Spartianus fcribit , Trajanus Imperator 
dicebat : Commendo tibi Provinciae , fi quid 
fatale contigerit j verum & ipfiusmet propriae 
Jurifdi&ionis Regiae curam , delegationem- 
que, quam ad Jibellam exigis , demandat . 
His adcedit quoque , quod cum Archimedis 
judicio Opera mathematica non alii fint di- 
canda , nifi ei , qui harum rerum peritus fit; 
profedto nemini, praeterquam Tibi haec fa- 
crari fas erat , qui adeo his incubuifti no- 
bilioribus Rudiis , ut quemadmodum de se 
Galilaeus quondam promebat , redte per ifta 
valeas homines numero , doflos pondere , 
ignarofve menfura comprehendere .Quamvis 
vero plane magna lint ifta , quae optimo jure 
Tibi haec facranda oftendunt , alia quoque 
urget non levis cau/Ta ;•& quidem , quae nos 
propius tangit j ut qui in noftris fcholis fui. 
fti olim Auditor , non Te difpliceat id mu- 
neris accipere , & efte earumdem perpetuus 
Patronus . Benigna igitur ac ferena fronte, 
& naturali illa, qna es praeditus , comitate 
excipias precamur , quod tibi , ILLUSTRIS- 
SIME DOMINE , exhibemus munus ( fi 

tamen 
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tamen ita dicendum erit , quod qui dat , ac- 
cepifie videtur) nec quid praertemus, cogi- 
tes , fed quid optemus : atque in devi&i ani- 
mi monumentum id nos fecifle, exiftimes. 

.Tua igitur benignitate freti fecundo omine 
definimus , D. O. M. enixe deprecantes , ut 
Te totius Regni , ac Reipublicae bono inco- 
iumen fervet , & pro communibus curis ani- 
mum TIBI fuppeditet, & vires. 
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GEOMETRI/E PLAN/E 

PROPOSITIONES OMNES IN SEX PRIORIBUS 
EUCLIDIS ELEMENTIS CONTENT KL , ET 
AD COMMODIOREM ORDINEM 
REDACTE. 

Eometria eft ea Mathefeos pars , qux circa 
quantitatem in longum, latum, & altum ex- 
tenlam occupatur (i) .• quamquam autem 
quantitatis hujus tres dimenliones numquam 
a fe mutuo fejun&x reperiantur ; eas tamen 
abftra&ionis ope feorlim Geometrx confide- 
rant : unde quantitatem ipfam in Lineam, 
Superficiem, & Solidum difpefcunt.Potifli- 
mum vero verfatur Geometria in contemplatione Figurarum , 
qux cum lineis, tum fuperficiebus clauduntur. Quare ficuti hu- 
jufmodi Figurx poliunt eile vel planx, vel' folidx;ita Geome- 
tria ipfa in planam , 8c folidam , noc eft in planeometriam , & 
ftereometriam dividitur . In hac autem exercitatione dumtaxat 
de Geometria plana dillerendum nobis erit, quam ficuti complexus 
eft Euclides prioribus lex fuis elementis , ita ex eis eamdem illam 
mutuabimur. 



EX PRIORE ELEMENTO. 


II. In primo elemento edifterit Euclides, cum de lineis re&is, 
tum de triangulis , & parallelogrammis, qux lineis reflis con- 
tinentur : ejus pfopofitiones funt quadraginta o£to , quarum tri- 
ginta quatuor lunt theoremata, quibus re&ilineorum affeftiones 
demonftrat , & quatuordecim problemata, quibus eorumdem con- 
ftruitiones exponit . Sed quemadmodum theoremata , & proble- 

A ma- 


(0 A terra din-.enftone rrupsTpr* 
dift» eft, quali terra ntenfrtra i vel ars 
ipfa terram dimetiendi a voce Graea 
aut VS, tttr» , & furptv feu /a»Tpi, mtticr. 
Cauftam nomini prabuit , quod a terra 
dintenfione ars hac corperit ; ut fcribit 


Cic. 4. Acad. etenim tefte Servio ad j. 
Eclog. & Proclo , talis difciplina inventa 
fuit , quum Nilus aquo pius crefcens, 
confudi iTet terminos pofTeftionum , ad 
quos innovandos adhibiti funt AFgyprii 
1’hilofophi , qui lineis agros diviferunt . 
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mata feorfim exponere placet ; ita ad certa? quoque claffes utra- 
que revocare conabimur. 

THEOREMATA PRIORIS ELEMENTI . 


III. Prioris Elementi theoremata partim refpiciunt reflas , fi- 
ve fibi mutuo occurrentes, (i ve inter fe parallelas, partim trian- 
gula , & partim denique parallelogramma cum in fe infpetla , 
tum inter fe invicem collata . Unde ficuti ea ad tres clades 
commode revocari poffunt , ita eodem hoc ordine hic a nobis ex- 
ponentur . 

IV. Et quidem circa reflas fibi mutuo occurrentes ,& angulum 
conftituentes quatuor occurrunt theoremata. Nimirum I. Ad eam- 
dem reflam lineam duabus eifdem reftis lineis non conftituen- 
tur dux alia: refla: linea: xquales, altera alteri, ad aliud, at-‘ 
que aliud punftum, ad eamdem partem , eofdem , quos prima: 
reda: linea: terminos habentes (i). II. Cum reda linea infiftens 
fuper alia reda linea angulos deinceps fecerit ; eos vel redos , 
vel duobus redis aequales efficiet (a) . IU. Si ex pundo unius 
reda: linea: ducantur ad partes oppofitas dux alix redx linex, 
qux conftituant cum illa angulos deinceps, duobus redis aequa- 
les ; indiredum erunt dux illx redx linex (3) s IV. Si dux-xe- 
dx fe mutuo fecent, anguli, quos ad verticem faciunt, inter fe 
erunt xquales (4) . 

V. Circa redas vero parallelas , feu xquidiftantes hxc ab 
Euclide demonftrantur. I. Si in duas redas lineas in eodem pla- 
no jacentes tertia incidat reda linea , & efficiat angulos alter- 
nos xquales; parallelx erunt dux illx redx linex (5). II. Si in 

duas 


(1) Prop. 7. lib. i. Euclides tefle Pro- 
clo reperit theorema hoc, ut efflet lem- 
ma octavae propofitiouis ; non enim ad 
plura luam utilitatem extendit, nullum- 
que alium ufum apud Geometras habet. 

(2) Prop. 1 3. lib. 1. Hoc theorema ab 
Euclide fuit procufum ; qui ajenre Pro- 
clo maximam in eo diligentiam adhibuit: 
etenim per illud & expofuit modum , 
quo refla una fuper altera infiftere de- 
beat : nempe non in direftum , fed ad 
angulum , & quod anculus unus fem- 
per duobus reflis fit minor ; alias non 
efflet angulus, fed una refla. 

' (3) Prop. 14. lib. 2. Hoc theoremate 


Euclides convertit pr«redentem,& per im- 
pnfflibile demonftrat ; converfa enim theo- 
rematum per impofflibile offlendi debent, 
ut inquit Proclus . 

(4) Prop. ij. lib. 1. Theorema illud, 
telle Eudemo a Thalete Milefio fuit 
primum repertum, & ab Euclide deinceps 
demonftratum ;qua etiam demonftratione 
innuit , C plures reflae fefe mutuo ferent, 
has efficere angulos ad feflionem quatuor 
reflis atquales. 

(j) In hoc theoremate Euclides al- 
ternos angulos appellat ens , qui neque 
ad eafdeni partes , neque deinceps funt,- 
fed ab incidente dillinguuntur , quae u- 

tri- 
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duas reSlas lineas in ebdem plano jacentes , tertia incidat re- 
da linea, & efficiat vel angulum exteriorem squalem interio- 
ri, & oppofito ad eamdem partem, vel duos angulos interiores, 
ad eamdem partem politos , duobus redis aequales ; parallelae 
erunt duae illae redae lines (i) . III. Si induas redas lineas paral- 
lelas tertia incidat reda linea ; haec efficiet & angulos alternos 
aequales , & angulum exteriorem aequalem interiori , 8 c oppoli- 
to ad eamdem partem; Sc duos angulos interiores ad eamdem 
partem politos auobus redis aequales (a). IV. Quae eidem funt 
parallela, inter fe funt parallelae (3). V. Quae aequales, & pa- 
rallelas ad eafdera partes conjungunt redas lineas , funt etiam 
aequales, & parallela (4). 

VI. Quantum ad triangula infeinfpeda primo loco recenfebi-. 
mus theoremata , quae communes eorum proprietates continent. 
Nimirum I. In omni triangulo duo latera fimul majora funt 
reliquo , quomodocumque lumta (5) . II. Si ex terminis unius 
lateris trianguli ducantur intra triangulum duae redae linea;; eae 
fimul minores erunt duobus aliis lateribus trianguli ; angulum 
vero majorem continebunt ( 6 ) . III. In omni triangulo , uno latere 
produdo, exterior angulus eft major utroque interiore, Sc op- 
pqfito (7) . IV. Omnis trianguli duo anguli fimul , duobus re- 
dis minores funt , quomodocumque fumti (8) . V. Demum, cu- 
jufcumque trianguli uno latere produdo angulus exterior eft 

A 2 squa- 


trique inter parallelas exiftir ; & diffe- 
runt , quod alter furfuui', alter «leorfuin 
ponatur. 

(1) Prop.zS.lib. t. Hoc theorema reper- 
tum fuit ab Euclide; tamen a Ptolemaeo 
diverfimode demonftratur , telle Proclo. 

(a) Prop. t<). lib. t. Theoremate illo 
Euclides , ut inquit Proclus , utrafque 
praecedentes convertit ; quod enim in u- 
traque illa elt quarfitum, pofitionem facit, 
ficquae in illis data funt, demonftrare pro- 
ponit . 

(j) Prop. 30. lib. 1. Euclidis eft hoc theo- 
rema , quo explicat refpe&um parallela- 
rum; non autem hoc in omnibus fem- 
per confingit ; non enim , quae ejufdem 
iunt dupla, inter fe funt dupla , ut inquit 
Proclus . 

(4) Pmp. 33. lib. 1. Confinium paral- 
lelarum eft theorema iftud : unde ipfo 
parallelogrammorum ortum latenter tra- 
det Euclides; patallelogranmium enim ht 


ab aequalibus ,& parallelis . 

(5) Prop. ao. lib. i. Hoc theorema ab 
Euclide editum, ut fcibit Proclus, F.picurei 
impugnare conlueverunt , & ipfum tam 
maniicftum effe dixerunt , ut probatio- 
ne non egeat ; at non animadverterunt, 
quod ello fenfu fit notum ; fcientiam 
tamen nunquam gignere poffet , nili fuif- 
fet demonftratione firmatum . 

(<) Ex lib. 1. prop. ai. Euclidis . 

(7) Ex lib. 1. prop. 16. Euclidis. 

(8) Ex lib.i.prop.17. Euclidis. Per hoc 
theorema, ut inquit Proclus indetermina- 
te Jcmnnftrat Euclides : duos quoslibet 
trianguli angulos duobus redis minores 
effe ; at in propofirione 3 z.determinabirur, 
quanto fint minores , nempe reliquo 
trianguli angulo. Tres enim ipfius an- 
guli duobus redis aequales funt : qua- 
re duo , tanto minores erunt duobus re- 
dis, quanto eft reliquus angulus. 
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scqualis duobus interioribus, & oppolitis fimul fumtis; & angu- 
li omnes fimul duobus redis fune aquales (i). 

VII. Secundo loco theoremata illa afferemus , qua: cujusque 
trianguli in fe infpedi affediones nobis aperiunt ; cujufmodi 
funt hac, qua: fequuntur. I. Ilofcelium triangulorum anguli ad 
bafim inter fe funt aquales , Sc produdis aqualibus lateribus, 
anguli infra bafim etiam inter fe aquales erunt (2) . Sicuti 
autem theorematis hujus pars prior illud nos docet , in omni 
triangulo aequalibus lateribus aequales angulos opponi ; ita exin- 
de proprietas trianguli aquilateri fponte fua defeendit , nem- 
pe , quod ficuti tria ejus latera lunt aequalia , ita aequales 
fint tres ipfius anguli . II. Si trianguli duo anguli aequales fue- r '' 
rint,& latera eos angulos lubtendentia pariter aequalia erunt (3). 
Unde colligere pronum eft , fi trianguli omnes anguli fint aqua- 
les , eunda etiam ejus latera aqualia elle debere . III. Omnis 
trianguli majus latus majorem angulum fubtendit (4) : unde 
eruere licet, ficuti in triangulo fcaleno eunda ejus latera funt 
inaequalia , ita & onines ejus angulos elle pariter inaequales . 
IV. In omni vicilfim triangulo majori angulo majus latus op- 
ponitur (5) : unde patet per contrarium , fi omnes anguli trian- 
guli fint inaequales, triangulum elle fcalenum . Iftiufmodi funt 
proprietates cujuslibet trianguli quoad latera infpedi ; quoad 
angulos vero folum Euclides in primo libro proprietatem often- 
dit trianguli redanguli ,demonftraturus in fecundo libro affedio- 
nes trianguli obtufanguli,& acutanguli : ejus theoremata funt . I. 
In triangulis redangulis, quadratum , quod fit ex latere redum 
angulum fubtendente, quod Grace dicitur bypothcnufa , aequale eft 
quadratis laterum redum angulum continentium (6) . II. Si qua- 

dra- 


(1) Prop. j*. Iib.j. Hujus theorematis 
ortum Pythagorie ad feribit Eudemus , ut 
Proclus tradit ; <jui etiam notat ; ex hoc 
theoremate indigitari ; quantum angulus 
exterior trianguli fit major utroque inte- 
riore , & oppofito nempe reliquo; & quan- 
tum duoquilibet anguli trianguli duobus 
reflis fint minores , nempe uno . Unde hoc 
theorema complcflitur rtoftrinam propo- 
firionis KS.&17 .St ex hoc etiam aperitur 
via ad reperiendum ; omnium rcitilineo- 
rum anguli quot retiis fint «quales: o- 
mnis enim figura rctliiinca in triangula 
refolvirur. 


(z) Prop. 5. lib. 1. Thales Milefius 
hoc theorema repetit , teftc Proclo : is 
enim primus animadvertit atquicruris an- 
gulos ad bafim efle «quales, & more an- 
tiquorum fimiles appellavit. 

(3) Ex lib. 1. prop. 6 . Euclidis , qui 
hoc theoremate convertit praecedentem . 

(4) Ex Lib. 1. prop. :8. Euclidis. 

(5) Ex Lib. 1. prop. 19. Euclidis , qua 
convertit procedentem . 

(6) Prop. 47. lib. 1. Theorema illud 
tclle Laertio, & Prodo , Pyrhagorz or- 
tum debet , qui ut ex Apollodoro apud 
cumdem Laertium , ob ejus inventionem 

ita 
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dratum ex uno latere trianguli aequale fit quadratis ,quaj cx a- 
liis lateribus fiunt ; angulus fub iis lateribus contentus re&us e- 

rit W* 

VIII. Tertio loco recenfebimus theoremata , qua: relativas trian- 
gulorum afleftiones refpiciunt ,feu quae triangula exponunt inter 
le collara ; hujufmodi autem theoremata circa aequalitatem , Sc 
inaequalitatem potiffimum verfantur; & funt . I.Si duo triangula 
duo latera duobus lateribus aequalia habeant, alterum alteri, Sc 
angulos fub iis lateribus contentos aequales ; habebunt Sc ba- 
lim ball aequalem , erunt reliqui anguli reliquis angulis aequales, 
alterum alteri , quibus aequalia latera fubtenduntur , eritque tri- 
angulum aequale triangulo ( 2 ). II. Si duo triangula habeant duo 
latera duobus lateribus aequalia , alterum alteri , Sc bafim bafi 
aequalem ; 8c angulos fub aequalibus lateribus contentos pariter 
aequales habebunt ( 3 ). III. Si duo triangula habeant duo latera 
duobus lateribus aequalia alterum alteri , 8c angulum fub iis la- 
teribus contentum angulo majorem, Sc bafim bali majorem pa- 
riter habebunt ( 4 ). IV. Si duo triangula habeant duo latera duo- 
bus lateribus aequalia , alterum alteri , Sc bafim bali majorem; ha- 
bebunt Sc angulum fub iis lateribus contentum , angulo quoque 
majorem ( 5 ) . V. Si duo triangula habeant duos angulos duo- 
bus angulis aequales, alterum alteri, 8c unum latus uni lateri ae- 
quale, five quod aequalibus adjacet angulis, five quod uni aequa- 
lium angulorum opponitur ; omnia reliqua etiam aqualia habe- 
bunt (6 ) . 

IX. Triangula inter parallelas conftituta aliis communibus 

gau- 


ita Iztitia fuit alfcflus , ut Hecatom- 
ben , hoc cft , factificium centum bovuni 
Diis immolaverit . 

(1) Prop. 48. lib. i. Pythagora etiam 
adfcribirur theorema illud ; quo prace- 
dens ex toto convertitur. 

(1) Prop.4. lib. 1. Hoc theorema Eu- 
clides repent , qui in eo dcmonflrando 
utitur modo , qui fit per fuperimpofi- 
tionem , qui maximo ufui elt apud Ma- 
thematicos ; & Archimedes eum ufurpa- 
vit non folum in libro de centro gravi- 
tatis planorum ; fcd etiam in folidis , ut 
de Conoidibus , & de Sphxroidibus . 

(j) Prop. g.lib.i. qua ad Euclidem re- 
fertur, qua ipfe convertit praecedentem . 

(4) Prop.24. lib.i. Hanc propofitionem 


Euclides opponit quarta . Per illam enim 
angulos , qui funt ad vertices triangulo- 
rum aquales ponit, per hanc inaquales; 
er illam bafes aquales demonllrat , per 
anc inaquales. 

(5) Prop.aj. lib.i. Per tale theorema 
Enclides ipfe , & oppofitum octava pro- 
pofitionis demon Urar, i pracedentem con- 
vertit ; qua diverfimode ab aliis demon- 
(lratur,ut tradit Proclus. 

(<S) Prop.ai.lib.r. Theorema illud ad 
Thaletem Milcfium refertur auflorem ,ut 
Proclus ex Eudemo tradit . Illo autem Eu- 
clides doflrinam omnem aqualitatis , & 
inaqualitatis triangulorum claudit ,• & ad 
parallelas , & parallclogramma tranfit . 
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gaudent aflfe&ionibus ; quas talia theoremata continent. I. Trian- 
gula in eadem bali, & in iifdem parallelis conftituta , inter fe 
funt jequalia (i). II. Triangula in aequalibus bafibus, & in iif- 
dem parallelis conftituta, inter fe funt aequalia (i). III. Trian- 
gula aequalia in eadem bafi, & ad eamdem partem conftituta, 
iunt etiam in iifdem parallelis (3). IV. Triangula aqualia in ae- 
qualibus bafibus, ac in dire&um jacentibus, ad eamdem partem 
conftituta, funt etiam in iifdem parallelis (4). 

X. Tandem circa parallelogramma primo loco affeftiones expo- 
nemus eorumdem ablolutas , qua quodpiam parallelogrammum 
in feinfpedum fequuntur,quas hac theoremata oftendunt. I.Pa- 
rallelogrammorum fpatiorum latera , qua ex adverlo funt , in- 
ter fe lunt aequalia ; fimiliter autem & anguli ; diagonalis vero 
ea bifariam dividit (5). II. Parallelogrammorum fpatiorum eo- 
rum , qua circa diametrum funt complementa , inter fe funt 
aqualia ( 6 ). 

XI. Poftremo denique proprietates illas parallelogrammorum 
oftendemus , qua ipla lpedtant tam inter fe, quam cum triangulis 
collata, per hac theoremata. I. Parallelogramma in eadem ba- 
fi, & in iifdem parallelis conftituta, inter fe funt aqualia (7). 
II. Parallelogramma. in aqualibus bafibus, & in iifdem paralle- 
lis conftituta, funt etiam inter fe aqualia (8). III. Si parallelo- 
grammum, & triangulum habeant eamdem bafim, & lint inter 

eaf- 

parallelogrammi cujuslibet dimenfionem 
expofuir . Haec theoremata , ut Federicus 
Comuiandinus ex Proclo inquit , ex eo- 
rum numero funt, quae in mathemaricis 
difciplinis admirabilia appellantur . Stu- 
pet enim vulgus llatim,u longitudo mul- 
tiplicaram fpatiorum aequalitatem non 
delituit & tamen eadem cxillente bafi, 
quantum parallelas producimus, tantum 
parallelogrammorum quoque longitudines 
augentur . 

(.8) Ex lib.i. prop.ji. Euclidis . In prae- 
cedenti theoremate Euclides ealdem ba- 
les accepit ,hic vero aequales : commune 
autem in iildem poluit , inter ealdem e(- 
fe parallelas . Hoc theorema per bales fc- 
junitas demonliravit Euclides,- arramen, 
ut inquit Proclus, a Theone demonilratio 
fuit ad meliorem redafla formam , ut o- 
mnibus calibus congruere videatur. 


(1) Ex lib. r. prop. 37. Euclidis. 

(z) Ex lib.i. prop. 38. Euclidis . 

(3) Ex lib. 1. prop. 39. Euclidis, qua 
convertit 37. 

(4) Ex lib. 1. prop. 40. Euclidis, qua 
convertit 38. 

(5) Ex lib.i. prop. 34. Euclidis . Quam 
hic de parallelogramnris demonllrat , ai- 
feflio , circulo quoque convenit , &■ el- 
lipfi . 

(«) Ex 1. lib. prop. 43. Euclidis , qui 
unum tantum hujus theorematis calum 
exponit,- edo ejus tresfint cafus. vel enim, 
quae circa diametrum funt complemen- 
ta fe fe in punclo tangunt , vel fe fecant, 
vel afe disjunguntur. Eadem autem lem- 
per congruit demonilratio, quamquam non 
iemper quadrilatera fint fupplementa, ut 
docet Commandinus . 

(7) Ex Lib.i. prop. 33. Euclidis, qui 
per hoc , & quse fequuntur theoremata 
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eafdem parallelas conftituta , erit parallelogrammum duplum tri- 
anguli (i). 

EJUSDEM PRIORIS ELEMENTI PROBLEMATA. 

XII. Per e jufdem prioris Elementi problemata dein ortus, con- 
ftru&ionelque omnes re£tilinearum figurarum nos docet Euclides. 
Quemadmodum autem ea partim ad redas attinent , etiam per- 
pendiculares * & parallelas , partim ad angulos, partim ad tri- 
angula, & partim ad parallelogramma five in fe infpeda, five 
inter fe coliata; ita per has clafles ea proferre lubet. 

XIII. Problemata, quae communem redarum indicant praxim, 
funt . I. iVd datum pundum dat* redae linea: xqualem redam 
lineam ponere (2). II. Datis duabus redis lineis inaiqualibus, de 
majore minori portionem squalem abfcindere (3) . IIL Datam re- 
dam lineam terminatam bifariam dividere (4). 

XIV. Circa redas perpendiculares, & parallelas hacc problemata, 
ortum earum defignant. I. Ex pundo in reda linea dato, per- 
pendicularem redam lineam excitare (5). II. Super redam infi- 
nitam, ex pundo, quod in ea non eft , perpendicularem redam 
lineam demittere (< 5 ). III. Per datum pundum data: reda: lineae 
parallelam redam lineam ducere (7). 

XV. Quae ad angulos redilineos cum in fe , tum inter fe infpe- 

dos 


(1) Ex lib. i.prop.41. Euclidis . Hujus 
theorematis demonAratio etiam valet, fi 
parallelogrammum, & triangulum habeant 
aequales bales ; nam cum triangula in ba- 
fibus aqualibus fint aqualia , parallclo- 
grammum , quod alterius eft duplum, re- 
liqui quoque duplum erit . 

(a) Ex lib. 1. prop. a. Euclidis ; qui in 
ipfa dedit quidem punitum fola politio- 
ne , hoc enim tantum modo dari poreft; 
lineam vero fpecie ,dc magnitudine . Simul 
fumGt punitum datum extra reltam da- 
tam ; elto poftit elTe,& in eadem rella , 
& in ejufdcm relta extremitate ; in quo 
, calil eadem foret dcmonftratio, eltodiver- 
fa conftrultio. 

( 3) Ex lib. i.prop. 3-Euelidis . 

(4) Ex lib. i.prop. io. Euclidis ; qui re- 
ltam terminatam ponit ; fiquidem ex u- 
traque parte infinitam terminare non pof- 
fumus , infinite vero ex altera parte tan- 


tum , ubicumque punitum accipiatur , in- 
dequalis fiet Icilio. Apollonius Tergens 
reltam lineam terminatam diverfimode 
ab Euclide bifariam lecat , ope duorum 
circulorum ad modum prime propofitionis; 
atramen in idem convenit, tefte Comman- 
dino . 

(5) Ex lib. 1. prop. n. Euclidis , qui 
punitum in medio line* defignat : elto 
lunii etiam poftit in altera eius extremi- 
tate ; quo in cafu eadem etformanda eft 
conftrultio , relta tantum produlta . 

(<S) Prop.ia. lib.i. Hoc problema, ut 
refert Proclus, Oenopides primus indaga- 
vit, utile Ipfurn ad Aftrologiam exifti- 
mans: & datur in eo relta infinita; cum 
punitum extra ipfam fumatur , ne cum 
linea data confundatur. 

(7) Prop. 3 1. lib. 1. que eft Euclidis; 
qui per tale problema ortum parallela- 
rum videtur tradere . 
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flos conftrufliones lpeflant,fubjefla problemata exponunt. I.Da- 
tum angulum reililineum bifariam fecare (i) . II. Ad datam 
reflam lineam , atque ad datum in ea punflum, angulum dato 
angulo re6Iilineo axjualem conftituere (2). 

XVI. Quae vero ad triangula attinent problemata ,funt . I. In 
data refla linea terminata triangulum jcquilaterum conftituere (3). 
Unde deducitur quoque, quonam pafto in data refla terminata 
conftituatur triangulum cum ifofceles, tum fcalenum. II. Ex tri- 
bus reflis,qua: tribus aliis datis fmt aequales, triangulum confti- 
tuere ; oportet autem , ut ex tribus datis duae fimul reliqua ma- 
jores fint, quomodocumque fumtae (4). 

XVII. Problemata denique quibus omnia parallelogramma , & 
praecipue quadratum conltruuntur, funt. I. In data refla linea termi- 
nata quadratum conftituere (5). II. Dato triangulo aequale paral- 
lelogrammum conftituere in angulo reflilineo dato (6). III. Ad 
datam reflam lineam, dato triangulo, aiquale parallelogrammum 
conltituere in dato angulo (7). IV. Dato reftilineo, aequale pa- 
rallelogrammum conftituere in dato angulo (8). 


(0 Ex lib. i.Prop.o. Euclidis. Ex hoc 
problemate angulus folununodo rcfli li- 
neus fecari valet ; quia aliorum (cilio 
ad elemcntarem inditutioncm non atti- 
net; angulus aurem reflilineus hinc et- 
iam fecari potell , in quatuor angulos 
■quales, in oflo,in fexdecim &c. fem- 
per procedendo per augumenrum duplex; 
eoquod omnis pars feflionis feniper bi- 
fariam fecari poterit: in quamlibet vero 
aliam proportionem eum fecare prsefen- 
tem condruflioncm tranfgredirur . 

(2) Prop. *j. lib. r. Hoc problema ab 
Oenopide inventum fuiflie tradit Eudcmus. 

(3) Ex lib.i. prop.:. Quae eft Euclidis, 
qui ello folum in ip(a modum recenfear, 
quo in data refla ttiangulum aquilaferuin 
valeat conditui : poted tamen in ipfa 
refla conditui , & triangulum ifofceles, 
fi accipiatur ipfa refla vel seque maior, 
vel seque minor ;& triangulum (Calenum; 
(i non cx punflo,in <^uo illi duo circu- 
li fe fecant , fed ex alio in altera circu- 
lorum circumferentia quoniodolibet defi- 
guato reflae ducantur; fic enim tres re- 
flsr trianguli inaequales oriuntur. 

(4) Prop. 12. lib.r. Hoc problema efl 
Euclidis ; attamen ejus dcmondratio a 
Theone fuit immutata ; ut animadver- 


tit Proclus. 

(j) Prop.4<.Iib.r.Problema idud Eu- 
clides procudit ,& praecipue defervit con- 
ftruflioni propofitionis 47. lib.i.& ad to- 
fum elementum fecundum . 

(6) Ex lib. 1. prop. 42. Euclidis . 

(7) Prop. 44. lib. 1. Antiqua funt, ut 
ait Eudemus , Pythagoreorum inventa 
idiufmodi (pariorum applicationes , ex- 
ceffus , & deteftus : cum enim ipfi pro- 
pofira refla , datum fpatium tori recise 
cooptaverunt; tunc fpatium illud linea 
applicare dixerunt : cum vero fpatii longi- 
tudinem ipfa refla majorem fecerunt ; tunc 
excedere : cum tandem minorem , tunc 
deficere . Euclides ido in problemate ap- 
plicationem parallelogrammi ad reflam 
recenfer ; aflurus dein de exceffu , & de- 
fefhi cum in fecundo , tum in fexto «- 
lemento, ut Proclus animadvertit. 

(8) Prop.43.lib.!. Problema idud etiam 
ed Euclidis, reOe Proclo. Qui per hoc 
problema, doflrinam , quam in duobus 
praecedentibus tradiderat de condirurio- 
nc,& applicatione ■qualium dato trian- 
gulo parallelogrammorum, univerfaliorem 
reddit , applicationemque ad quemlibet 
rcflilineum extendit. 


I 


I 


I 
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EX SECUNDO ELEMENTO. 


I. TN fecundo Elemento pertra&at Euclides de potentiis re- 
X £larum ; hoc eft de quadratis , & redlangulis : comparat - 

que redangula , & quadrata, qua; e retiarum live bifariam , live 
utcumque ledarum partibus fiunt: eorumque theoriam ea potilli- 
mum ratione profequitur , ut proprietates trianguli obtufanguli , 
& acutanguli ,ollendere valeat. Occurrunt in hoc elemento pro- 
pofitiones quatuordecim , quarum duodecim funt theoremata , 8c 
reliqux duse problemata ; qux hoc ordine proferenda ducimus. 

THEOREMATA SECUNDI ELEMENTI. 

II. Secundi hujus elementi theoremata partim varias quadrato- 
rum , 8 c redangulorum compofi donem, qua: ex diverfa redarum 
fedione oritur ; partim vero proprietates trianguli obtufanguli ,& 
acutanguli refpiciunt . Secundum igitur has clades illa recenfebi- 
mus . 

III. Prioris cladis theoremata funt. I. Si fuerint dux reda: linea: 
una quidem feda in quotcumque partes , altera vero infeda; re- 
dangulum , quod fit ex tota, & infeda aquale erit redangulis , 
qux fiunt ex partibus totius, & eadem infeda (i). II. Si reda linea 
leda fuerit utcumque , quadratum, quod fit a tota, xquale erit re- 
dangulis, qux fiunt ex tota, & partibus (2).. III. Si reda linea fece- 
tur utcumque, redangulum ex tota,’& parte una xquale erit re- 
dangulo fub partibus, una cum quadrato, quod fit ex parte prx- 
dida (3). IV. Si reda linea fecetur utcumque , quadratum, quod 
fit a tota, xquale erit quadratis partium, una cum redangulo bis 

B fub 

quoties, ut line», dividuntur in partes; 
etenim reftnngula quoque numerica ex 
multiplicatione duorum numerorum pro- 
marant , & quadrata numerica ex mul- 
tiplicatione numeri per fe ipfurn ; unde 
de numeris idem valet, quod de lineis. 

Ex hoc theoremate perfpicue condar,- 
in quadratis f patiis , parallelogramma cir- 
ca diametrum, quadrata ede . 

(a) Prop.adib.a. . 

(3) Prop.j. lib. 1. Hoc , & duo prece- 
dentia theoremata , demondrand* multi- 
plicationi plurimum deferviunt . 


(1) Prop.i.lib.a.Non folum hoc theo- 
rema, verum & omnes fecundi elemen- 
ti ptopoiitinnes judicio omnium Eucli- 
di adlcribuntur , qui eas omnes direxit 
ad demondrandas cum obtufanguli , tum 
acutanguli proprietates, ob quas totum fe- 
cundum confuipfit librum, llliufmodi fere 
omnes propofltiones demondrantur axio- 
mate illo. Totum ed luis partibus fimul 
fumtisequale. Decem prima nujus elemen- 
ti theoremata , qux (pectant reflangula, 
& quadrata ex linearum feflione oriun- 
da , vera etiam in numeris reperiuntur, 
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fub partibus contento (i). V. Si reda linea fecetur bifariam , & 
non bifariam; erit redangulum ex partibus inaiqualibus , una cum 
quadrato portionis , qu* inter utramque fedionem interjicitur , 
atquale ei, quod a dimidia defcribitur quadrato (2) . VI. Si reda 
linea fecetur bifariam , eique alia in diredum adjiciatur ; erit re- 
dangulum , quod fit ex tota , & adjeda, veluti ex unica linea 
in ipfam adjedam, una cum quadrato dimidix, jequale quadra- 
to, quod fit ex dimidia, & adjeda, limiliter tamquam ex uni- 
ca linea (3). VII. Si reda linea fecetur utcumque ; quadrata , 
quae fiunt ex tota, & parte una, atqualia erunt redangulo bis 
contento fub tota, & dida parte, una cum quadrato partis al- 
terius (4). VIII. Si reda linea fecetur utcumque; quadratum, 
quod fit ex tota, & parte una , veluti ex unica linea, aequale 
erit redangulo quater contento fub tota , & dida parte , una 
cum quadrato partis alterius (5). IX. Si reda linea fecetur bi- 
fariam , & non bifariam 7 quadrata partium inaequalium dupla 
erunt quadratorum , quae fiunt ex dimidia , & portione inter 
utramque fedionem interjeda ( 6 ) . X. Si reda linea fecetur bi- 
fariam, eique alia in diredum adjiciatur; quadrata duo, unum 
ex tota, & adjeda, veluti ex unica linea , alterum ex ipla ad- 
jeda, dupla erunt quadratorum, quae fiunt ex dimidia, & ea, 
quae componitur ex dimidia, & adjeda (7). 

IV. Secundae vero clallis theoremata, quibus trianguli obtufan- 
guli , & acutanguli aflediones ofiendit Euclides , duo fequentia 
funt. I. In triangulis, obtufangulis, quadratum, quod fit ex la- 
tere obtufum angulum fubtendente , majus elt quadratis , quae 
fiunt ex lateribus, obtufum angulum continentibus , redangulo 
bis cojitento fub uno didorum laterum , & portione , quam pro- 
pe angulum obtufum adjungit ei perpendicularis ex oppofitO 
angulo demifla(8). II. In triangulis acutangulis quadratum , quod 
fit ex latere, acutum angulum fubtendente, minus eft quadra- 
tis. 


(1) Prop.4. Iib.2. Hoc theorema radi- 
cum quadraticaium cxtrafhoni non pa- 
rum confert . 

(2) Prop.3. Iib.2. Theorema ifrudcum 
tribus , qua fequuntur , ad Algcbram mul- 
tum ronducunt . 

(3) Prop.rf. Iib.2. 

(4) Prop.7. Iib.a. 

(j) Prop.8. Iib.a. 

(«) Prop. 7. Iib. 2. Qua cum reliquis , 


qua fequuntur,Trigonometria plane de- 
lerviunt . 

(7) Prop. 10. Iib. 2. 

(8) Prop.i2.lib.a. Ad hanc ,& fcquen- 
tem propolitionem totum dirigitur fe- 
cundum ab Euclide elementum.- & per hac 
duo theoremata dcmonftrat ipfe proprie- 
tates illas triangulorum, quas in primo li- 
bro reliquerat . 
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tis, quae fiunt ex lateribus, acutum angulum continentibus, re- 
ttangulo bis contento fub uno diilorum laterum , & portione, 
quam prope angulum acutum ablcindit ex eo perpendicularis ex 
oppofito angulo demilla (i). 

SECUNDI ELEMENTI PROBLEMATA. 

V. Secundi elementi problemata duo tantum funt,quac etiam 
potentias redarum lpedant, nimirum I. Datam redam lineam 
lubinde dividere , ut redangulum , quod fit ex tota , & parte 
una, aquale fit quadrato partis alterius (2). II. Dato rediiineo 
aquale quadratum confiituere (3). 

EX TERTIO ELEMENTO. 


L TN tertio elemento oftendit Euclides praecipuas circuli pro- 
X prietates ; lineafque plurimas live in circulo , live ad circu- 
lum duitas fele inter comparat ; circulorum etiam, & fe mutuo 
interlucantium , & fc invicem , live redas tangentium affedio- 
nes explicat ; angulofve tandem , qui live ad centra , live ad 
circumferentias confidunt, fele inter componit. Continentur in 
hoc Elemento propolitiones triginta feptem , quarum una , & trigin- 
ta funt theoremata :& aliae fex problemata : qua: omnia perluas 
clalies hoc ordine recenlebimus . 

TERTII ELEMENTI THEOREMATA. 


II. Hujus elementi theoremata ad quatuor clafTes commode 
revocari poliunt ; nam alia fpedant redas, qua: ad circuli cir- 

B 2 cum- 


(1) Prop. 13. lib.a. Efto F.uclidcs in 
definitionibus Iib. i. acutangulum trian- 
gulum nuncupaverit illud , quod On nes 
acutos baheat angulos . Hic ramen omnia 
triangula appellat acutangular ptoptcrca 
quod omnia angulum habeant acutum fal- 
tem unum ; unde propofitio hunc in mo- 
dum exponitur quoad lenium: omnis trian- 
guli latui, quod acutum fubtendit angu- 
lum, minus poteft,quam latera, acutum 
angulum continentia, quod & de reflan- 
gulo , & de obtufangulo quoque valer . 
(a) Prop. t j.Iib.a. Hoc problema loli 


geometrica accidit medietati , non au- 
tem numericat ; nullus enim numerus ita 
fecari potcll ; ut produflum ex toto in 
partem unam , atquale fit quadraro par- 
tis reliquat . Hoc idem problema deinon- 
firat Fuclules in lexto libro : ubi diverr 
fo modo illud exprimit dicens .* datam 
rcilam extrema, & media ratione fecari. 
Hic autem , quoniam de proportione ni- 
hil tradiderat , non dicit media , ac ex- 
trema ratione fecari. 

(3) rrog.14.lib.». 
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cumferentiam ducuntur ; alia reitas,qux circulum ipfum tangunt; 
alia circulos fefe invicem occurrentes; ac alia demum angulos, 
qui live ad centra , five ad circumferentias circulorum confti- 
tuuntur. 

III. Prioris generis theoremata funt hxc,qux fequuntur . I. Si 
in circuli diametro capiatur punitum quodvis , quod non fit 
centrum, & ex eo ducantur ad circumferentiam plures alia: re- 
itx linex; earum omnium maxima quidem erit illa, quae trans- 
it per centrum , minima vero reliqua portio diametri; aliarum 
autem, quae maxima: propinquiores funt, majores erunt femper 
remotioribus ; & ab illo eodem punito nonnifi dux reitx lineae 
xquales duci poterunt (i) . II. Si extra circulum fumatur pun- 
itum aliquod , ex quo ducantur plures reitx lineae , cum ad con- 
cavam , tum ad convexam circuli circumferentiam ; earum uti- 
que, qua: pertingunt ad concavam , maxima quidem erit illa, 
quae tranfit per centrum, aliarum vero, quae maxima: funt pro- 
pinquiores , majores erunt femper remotioribus ; viciflim autem 
illarum, quae pertingunt ad convexam, minima quidem erit il- 
la, qua: produita tranfit per centrum; aliarum vero , qua: mi- 
nimae funt propinquiores , minores erunt femper remotioribus ; 
& ab illo eodem punito, cum ad concavam, tum ad convexam 
circuli circumferentiam , nonnili dux reitx linex xquales duci 
poterunt (2) . III. Si e punito intra circulum fumto cadant ad 
ejus circumferentiam plures, quam dux reitx linex xquales; af- 
fumtum pun&um erit centrum circuli (3). IV. Si in circuli cir- 
cumferentia duo punita fumantur, qux punita ifta conjungit re- 
ita linea , intra circulum cadet (4) . V. Si reila linea per cen- 
trum duita, aliam reitam lineam non duitam per centrum , bifa- 
riam fecet,fecabit ad angulos reitos; & fifecet ad angulos re- 
itos, fecabit bifariam (5). Unde perfpicuum eft quoque , fi in 
circulo reita quxdam linea fecet aliam reitam lineam bifariam, 
& ad angulos reitos, in fecante efle circuli centrum. VI. In cir- 
culo 


( 1) Prop.7.Iib.3.Non folum hatepro- 
pofitio, verum & totum tertium elemen- 
tum ab Euclide acceptum, omnes ferunt. 

(2) Prop.8.lib.3. 

(3) Prop-9.lib.3. 

(4) Prnp.2.lib.3. qua indigirat quoque 
Euclides , rettam quamvis circulum tan- 
pentem in unico tantum pundo perife- 
aiar occurrere; alioquin caderet intra circu- 


lum , & non efTet tanpens , fcd fecans . 

(5) Prop. 3. lib. 3. ex hoc theoremate 
Euclides latenter indicar , cum in circu- 
lo redla una aliam non dudam per cen- 
trum (ecaverit , tria evenire , & redam 
fecantem tranfire per circuli centrum ; 
& aliam 1'ecare & lutariam , & ad angulos 
redos . 
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culo fi dus reds lines fefe in centro non lecent ; utraque bi- 
fariam non fecabitur (i) . VII. In circulo squales reds lines 
squaliter a centro diltant • Sc qus squaliter a centro diftant , 
inter fe funt squales (2). VIII. In circulo maxima linearum in 
ipfo dudarum eft diameter, feu qus tranfit per centrum ; alia- 
rum autem , qus centro funt propinquiores , majores funt fem- 
per remotioribus (3). IX.In circulis squalibus squales reds 'lines 
squales arcus abfcindunt , majorem quidem squalem majori, mi- 
norem vero minori (4). X. In circulis squalibus squales arcus, 
squales reds lines lubtendunt (5). XI. Si in circulo dus reds, 
lines fe mutuo fecent , erit redangulum fub fegmentis unius, 
squale redangulo fub fegmentis alterius (6) . Qus proprietas 
obtinet , etiamli dus reds in circulo duds fibi invicem extra 
circulum occurrant. 

IV. Secundi generis theoremata; qus refpiciunt redas circulum 
tangentes , funt . I. Si ex extremitate diametri perpendicularis 
ad eam erigatur , hsc tota cadet extra circulum ; Sc in locum 
ipfa , & circuli circumferentia contentum nulla alia reda linea 
duci poterit (7). II. Si circulum reda contingat linea ; qus cen- 
trum cum pundo contadus conjungit, perpendicularis erit ad 
tangentem (8) . III. Si circulum reda contingat linea , & ex 
pundo contadus perpendicularis ad tangentem erigatur ; hsc 
tranfibit per centrum circuli (p). IV. Si extra circulum fumatur 

pua- 


(1) Prop. 4. lib. 3., 

(2) Prop. 14. lib. 3. 

(3) Prop. jj. lib. 3. 

4) Prop. 28. lib. 3. 

5) Prop. 29. lib. 3. qua eft procedentis 
converfa . 

(«) Prop. 3 j. lib. 3. 

(7) Prop. t<S. lib. 3. Per hoc theore- 
ma nos quoque Euclides docet, & retiam 
lineam, qu* ab extremitate diametri du- 
citur , circulum contingere , iliumque tan- 
gere in uno tantum punito : alias intra 
ipfum caderet ; & angulum contaflus, 
hoc eft a tangente, & circuli peripheria 
contentum minorem efle quocumque angu- 
lo tellilineo acuto, & angulum fenricirculi; 
hoc eft diametro, & circuli peripheria coin- 
prchenfum, quocumque angulo acuto refli- 
lineo efle irajorrm ; etenim in locum tan- 
gente , & circuli circumferentia conten- 
tum , nulla alia retia ex puntlo conta- 


flus duci potefl . 

Neque exinde eruitur, angulum con- 
taflus nulla proifus quantitate gaudere ; 
quia ello tam minor ut quocumque angulo 
acuto, ut per nullam retiam minui poflir; 
potell tamen augeri ; & ello minui ne- 
queat per retiam lineam infinitefimum 
angulum ordinis primi capientem , miqui 
tamen poteft per alias retias dividen- 
tes hunc angulum infinitefimum , nem- 
pe per aliam circuli circumferentiam de- 
Icripram per punflum contaflus, & ma- 
jore intervallo quam circuli centrum .• 
etenim nomine quantitatis apud mathe- 
maticos id omne inrelligitur , quod plus 
mimifque fufeipiens quocumque modo au- 
geri potell , ac minui . 

(8) Prop.i8.1ib.3. 

(9) Prop. ij. lib. 3. ex qua colligitur: G 
intra circulum aliqua ponatur refla , at- 
que ex uno ejus extiemo alia extra cir- 

cu- 
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pun&um aliquod , & ex eo ducantur dux re£lx lineae , quarum 
una circulum contingat, altera eumdem utcumque fecet ; re- 
daagulum fub fecante tota,& portione extra circulum exiden- 
te contentum , aequale erit quadrato , quod fit ex tangen- 
te(i).V. Si extra circulum fumatur punftum aliquod, & ex eo 
ducantur dux re&x linex , quarum una circulum fecet , altera 
incidat in eum; fitque retlangulum fub fecante tota, & portio- 
ne extra circulum exiftente contentum xquale quadrato inci- 
dentis; incidens ida recla linea tangens erit (2). 

V. Tertii generis theoremata, qux circulos libi invicem oc- 
currentes fpedant,funt qux fequuntur. I. Circuli, qui fe mu- 
tuo fecant ; non polfunt unum , idemque centrum habere (3). 
II. Circuli , qui fefe intus contingunt , non polfunt unum , ' 
idemque centrum habere (4). III. Circulus circulum in pluribus, 
quam duobus punitis non fecat(s). IV. Si duo circuli fefe in- 
tus contingunt , redda conjungens centra ipforum tranfibit per 
punitum contaitus ( 6 ). V. Si duo circuli fefe extra contingant; 
recta conjungens centra ipforum , tranfibit per punitum conta- 
itus (7). VLCirculus circulum in pluribus, quam in uno pun- 
ito non contingit, five intra, five extra eum contingat (8). 

VI. Quarti tandem generis theoremata , qux exponunt afteitio- 
nes angulorum, qui five ad centra, five aa circumferentias cir- 
culorum confidunt ; funt . I. Angulus ad centrum duplus eft 
anguli ad circumferentiam ; cum fuper eodem arcu infiltunt (9). 

II. Qui in eadem portione lunt anguli, inter fe funt xquales(io). 

III. Quadrilaterorum in circulo infcriptorum anguli oppofiti duobus 
reitis funtxquales(n). IV. In eadem reita linea dux circulorum 
portiones fimiles , & inxquales conditui non pofsunt ad eafdem 

par- 


culum ducatur, ti ia evenire uoflic. I.Rcftam 
lineam intra circulum politam e fle dia- 
metrum, fcu per centrum tranflre . II. Du- 
flam extra centrum efle tangentem.il I. 
Unam alteri ad angulos regios inflilere, 
quorum fi duo contigerint ; tertium ne- 
ceflario eveniet . 

(j) Prop.3«.lib.3. Hoc theorema duo 
nos docet . I. Si ab eodem extra cir- 
culum punfto quotvis ducantur fecan- 
fes , omnia neltangula inter fe aequalia ef- 
fe ; etenim lingula quadrato tangentis 
sequantur . II. Qux ex eodem punfto cir- 
culum tangunt xquales efle : earum quip- 
pe quadrata fmguia eidem xquantur qua- 


drato ex Commandino. 

(1) Prop. 37. lib. 3’. qua convertitur 
prxcedens ; & ex ea evincitur quoque, 
qux ex eodem punfto ad circulum ducun- 
tur rc£lx , xquales efle tangentes . 

(3) Prnp.5.1ib.3. 

(4) Prop.«.lib.3. 

(5) Prop.io.lib.3. 

(6) Prop.i i.lib.3. 

(7) Prop.ia.lib.3. 

(8) Prop.i3.lib.3. 

(9) Prop.io.lib.3. 

(10) Prop.21.lib.]. 

(ti) Prop.22.lib. 3. 
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partes(i). V. In aequalibus redis lineis fimiles circulorum portio- 
nes conftituts , funt etiam aequales (2). VI. In circulis squalibus 
aequales anguli , squalibus arcubus infiftunt, live ad centra, five 
ad circumferentias line pofiti(^). VII. In circulis squalibus an- 
guli , qui five ad centra , five ad circumferentias politi , squa- 
libus arcubus inliftunt, funt etiam aequales inter le (4). VIII. 
Angulus in lemicirculo eft redus , qui vero eft in portione ma- 
jore ell redo minor; & qui in portione minore, eft redo ma- 
jor (5) . IX. Si circulum reda contingat linea , & ex pundo 
contadus alia utcumque circulum fecans ducatur , anguli fub 
tangente, & fecante contenti, aequales erunt iis, qui in alternis 
circuli portionibus conftituuntur ( 6 ). 


TERTII ELEMENTI PROBLEMATA. 


VII. Per hujus Elementi problemata Euclides praxes exponit, 
qus five ad circulum ipfum , five ad ea , qus circulo adveniunt, 
pertinent ; unde alia funt, qus ad circulum in fe infpedum at- 
tinent; alia ad tangentem ; alia denique ad angulum in circuli 
portione conftitutum . 

VIII. Prima funt . 1 . Dati circuli centrum invenire (7) . II. Cir- 
culi portione data, invenire centrum circuli, cujus ea eft por- 
tio, & circulum perficere (8). III. Datam circuli portionem bi- 
fariam dividere (9). 

IX. Secunds claflis unum tantum eft problema nimirum . I. Ex 

dato extra circulum pundo, tangentem ad circulum ducere (10). „ 

X. Tertis tandem claflis problemata funt. I. In data reda linea 
defcribere portionem circuli , qus fufeipiat angulum squalem 
angulo dato (11). ILEx dato circulo ablcindere portionem , qus 
fufeipiat angulum squalem angulo dato (12). 


(O Prop.ij.lib.j. ^ 

(a) Prop.14.lib.). 

(3) Prop.i«. lib.3. Quod in hoc theo- 
remate de squalibus circulis demonftrat 
Euclides, multo tortius de iiidem circulis 
evincitur . 

(4) l’rop. 17. lib. 3. Qua converfa eft 
recedentis ; & eadem demonftratio erit, 

anguli aqualibus circumterent iis cjnf- 
dem circuli infiftant • 

Cs) Trop.3r.l1b. 3. 


( 6 ) Prop.31. lib. 3. 

(7) Prop.i. lib.3. Ex hoc problemate 
eft perfpicuum , fi in circulo refla quadam 
linea redam aliam quandam bifariam fe- 
cabir, & ad angulos reflos , in fecapte 
ciriuli cenrrum inefte . 

(8J Prop.ij.lib.). 

(9) Prop.)o.lib.3. 

(10) Prop.i7.1ib.3. 

(11) Prop.33. lib. 3. ' • 

Cia) Prop. 34. lib. 3. 


Digitized by Coogle 



( XVI ) 

EX QUARTO ELEMENTO. 

I. TN quarto elemento agit Euclides de infcriptione , & cir- 
X cumfcriptione , five figurarum regularium in circulo , five 

circuli in figuris regularibus .Figura: autem regulares, quas potilli- 
mum profeqnitur , funt triangulum , quadratum , pentagonum , he- 
xagonum, & quindecagonum (i). Omnes hujus elementi propofi- 
tiones fiunt problemata, quorum quatuor refipiciunt triangulum, 
quatuor alix quadratum , totidem alix pentagonum , una hexa- 
gonum, & una quindecagonum ; & dux tandem funt lemma- 
ta, figurarum conftrutlioni infervientia ; hoc igitur ordine omnia 
recenfiebimus : at prius lemmata ut fimpliciora exponemus (2). 

QUARTI ELEMENTI PROBLEMATA . 

II. Problemata illa,qux velut lemmata inferviunt , funt duo 
ifla . I. In dato circulo aptare reftam lineam , qux alteri datx 
fit xqualis . Oportet autem, ut data reda linea non fit major 
diametro (3). II. .Equicrure triangulum conftituere, cujus uter- 
que angulorum ad bafim duplus iit anguli verticalis (4) . 

III. Qux refipiciunt triangulum problemata, funt. I. Indatocir- 
culo defcribere triangulum xquiangulum atteri triangulo dato(5). 
II. Circa datum circulum defcribere triangulum xquiangulum al- 
teri triangulo dato (< 5 ). III. In dato triangulo circulum deficri- 

„ bere (7). IV. Circa datum triangulum circulum defcribere (8). 

Qux 


(1) Efto varia fir,8t multiformis circum- 
fcriptionum , & infcriptionum figurarum 
contemplatio;Euclides tamen non multum 
admodum progreffus ell : perveniens nam- 
que ad hexagonum, St poflremo quinde- 
cagoni angulos tradens ( qui aurorum 
fcientiam magis fpcflant ) finem dicendi 
fecit ; non quod alia , non fuit rima- 
tus , fed quod nullo negotio conftrui 
queunt ; ut Federicus Coinmandinus ani- 
madvertit . 

(1) Omnes huius elementi propofi- 
tiones.ut inquit Ciuilielmus Whiftonius, 
Trigonometriat magis inferviunt: earum 
namque ope figuratum, & corporum magni- 
tudines, k varios alitorum adlpc£lus,& 


circuli quadraturam, & circulorum dupli- 
catam rationem , Sc non pauca alia non ab 
re perferutamur. 

(3) Prop. I. Iib.4. Haec , omncfque 
alix quarti libri propofiriones , Eucli- 
di adlcribuntur^demtis lolummodo qua- 
tuor illis , qux ad triangulum fpcflanr : 
qu* terte Andrea Tacquer Thaleti Mile- 
fio debentur; quarum inventione lxtitij 
clarus bovem immolaffe dicitur. 

(4) Prop. 10. lib. 4. 

(j) Prop. 1. lib. 4. 

6 ) Prop. 3. lib. 4. 

7) Prop. 4. lib. 4. 

(8) Prop. 5. lib. 4. 
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IV. Qux vero ad quadratum. I. In dato circulo quadratum de- 
fcribere (i). II. Circa datum circulum quadratum defcribere(i). 
III. In dato quadrato circulum defcribere {3) . IV. Circa datum 
quadratum circulum defcribere (4). . 

V. Circa pentagonum problemata funt . I. In dato circulo penta- 
gonum aequilaterum , & squiangulum delcribere (5) . II. Circa 
datum circulum pentagonum squilaterum , & aequiangulum de- 
fcribere ( 6 ). III. In dato pentagono aequilatero , & a^juiangulo 
circulum delcribere (7) . IV. Circa datum pentagonum atquila- 
terum, & tequiangulum circulum delcribere (8). 

VI. De hexagono, & quindecagono problemata funt duo dum- 
taxat, nimirum . I. In dato circulo hexagonum ajquilaterum , & 
requiangulum defcribere (9) . II. In dato circulo quindecagonum 
xquilaterum , & xquiangulum defcribere (10) . 


EX QUINTO ELEMENTO. 

I. TN quinto Elemento exponit Euclides utilem , necefTariam- 
que dodrinam proportionum in genere, hoc eft, magnitudi- 
nes generatim inter fe comparatas coniiderat,earumque analogiam 
perlcrutatur ( 1 1). Quoniam autem proportionem iplam ope multipli- 
cium oftendit ; perinde propofitiones omnes hujus Elementi, qua 


CO Prep. 6 . lib. 4. 

(») Prop. 7. lib. 4. . 

(3) Prop. 8. lib. 4. 

(4) Prop. 9. lib. 4. 

5) Prop. 11. lib. 4. 

i) Prop. ii. lib. 4. 

(7) Prop. 13. lib. 4. 

" Prop. 14. lib. 4. 

(9) Prop. tj. lib. 4. Poft hoc proble- 
ma Euclides tria alia pro fua doctrina: 
ordine adneftere debuerat , alterum de 
defcriptione hexagoni circa datum circu- 
lum ; alterum de dcfcriptione circuli in 
dato hexagono ; alterum tandem de de- 
fcriptione circuii circa datum hexago- 
num , atque alia de circumfcriptione 
quindecagoni circa circulum , & viciflim; 
at haec facillima ,& nullius negotii alio- 
rum (ludio commifit . 

10) Prop..ii 5 . lib. 4. 

ii) Torum hoc quintum planorum 
elementum commune eft Geometria , A- 
rithineticae , Mufica , Aftronomiae , Stati- 


^ r omnes 

ca,& omni (impliciter Mathefeos difci- 
plina ; qua enim in ipfo demonftranrur 
theoremata, non folum Geometria con- 
gruunt ; verum ad ceterarum omnium 
■ 11 Ius , & contemplationes referuntur; quip- 
pe qua proportionibus inter fe cOunexis 
tere tora nitantur , & modos de pro- 
portionalibus ratiocinandi e libro hoc 
mutuari folent ; fpeciarim vero Geode- 
fia, feu praftica Geometria, qua linea- 
rum , figurarum , atque coiporum men- 
furas, quas compleflitur , e proportio- 
num doflrina plerumque haurit ; & Arith- 
metica, cujus omnes propofitiones, etiam' 
fublatis feptimn , oflavo , nono, & de nu- 
meris ex proteftb agentibus libris, ex his 
demonftrari commode potfent ; & Statica, 
qua nonnifi per doflrinam proportionum 
corporum pondera perferutarur . Terinde 
tam utile eft, & neceflarium , ut fi ejus 
dnftrina de medio auferretur , nihil pra- 
clarum , aut egregium in mathcli relin- 
queretur . , 
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omnes funt num. 25. ab Euclide colle&x (1) , omnefque theo- 
remata, partim refpiciunt quantitates squemultiplices,partim quan- 
titates proportionales ; atque argumentandi rationem e propor- 
tione petitam, etiam pracltant (2). 

QUINTI ELEMENTI THEOREMATA. 


II. Theoremata primx claflis,qux quantitates xquemultiplices 
fpeftant, funt,qux fequuntur. I. Si fuerint quotcumque magni- 
tudines quotcumque magnitudinum , aequalium numero , lingu- 
lae fingularum xquemultiplices; quotuplex eft una°unius , totu- 
plices erunt & omnes omnium (3) . II. Si prima fecundae tam 
multiplex fuerit, quam tertia quartae ; fuerit autem & quinta 
fecundae tam multiplex , quam lexta quartae; erit compolita ex 
prima , 8 c quinta tam multiplex fecundae , quam compofita ex 
tertia, & fexta multiplex quartae (4). III. Si prima fecunda tam 
multiplex fuerit, quam tertia quartae ;aequemultiplices primx, & 
tertiae erunt etiam aequemultiplices lecundae, & quartae (5). IV. 
Si prima ad fecundam eamdem habuerit rationem , quam tertia 
ad quartam; aequemultiplices primx, & tertiae ad xquemultipli- 
ces lecundae, & quarta: eamdem quoque rationem habebunt ( 6 ). 
V. Si tota totius tam multiplex Iit, quam ablata ablatae ; erir 
reliqua reliqua: tam multiplex, quam tota totius (7). VI. Si dux 
magnitudines aequemultiplices fuerint duarum magnitudinum : & 
ex iis ablatae quxdam fint earumdem xquemultiplices ; erunt & 
reliquae vel eildem xquales, vel earumdem aequemultiplices (8). 

III. Ad quantitates vero proportionales theoremata illa fpe&ant. 
I. jEquales ad eamdem, eamdem habent rationem ;& eadem ad 
aequales (9). II. Inaequalium magnitudinum major ad eamdem 


ma- 


(1) Efto propofitiones omnes hujus 
elementi innumerae Gnt ; Euclides tamen 
folum 2;. collegit , atque cetcrgr , qua 
v. libro adjeft* reperiuntur , a Campa- 
no, Thc-ne, aliifquc fuerunt addita. 

(i) Totum hoc elementum ajunrefte 
Eudoxii cujufdam,qui Platonis magifter 
fuit, terte Eudemo , Proclo , & Comman- 
dino . 

5) Prop. t. lib. 5. • 

4) Prop. lib. 5. 

(5) Prop. 3. lib. 5. 

X 6) Prop. 4. lib. 5. Hoc theorema pro- 


pius fpeflat ad demonrtrafionem defini- 
tionis magnitudinum , qua lunt in ea- 
dem proportione , ut eft, quando aque- 
multjpliccs prima , &. terti* , videlicet 
antecedentium , atque aquemultiplices le- 
cund*,£c quarta, hoc eft, confeqnemium, 
vel una fuperant , vel una aquales funt, 
vel una deficiunt ; hic enim dcmonftrat, 
& ipfas inter fc eamdem habere propor- 
tionem. Ex Commandino. 

( 7 ) Prop. s- lib- 5- 

(S) Prop. e. lib. j. 

' (9) Prop. 7. lib. j. 




1 

1 
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majorem habet rationem, & eadem ad minorem, (i) III. Qua 
ad eamdem eamdem habent rationem , inter fe lunt aequales • 
& ad quas eadem eamdem rationem habet , etiam inter fe ar T 
quales funt(2). IV. Ad eamdem magnitudinem rationem haben- 
tium, qux majorem rationem habet, illa major eft : ad quam 
vero eadem majorem habet rationem , illa eft minor (3) . V. Ra- 
tiones , quae eidem funt aequales , inter fe lunt etiam aequales (4). 
VI. Si fuerint quotcumque magnitudines proportionales ;erit ut 
una antecedentium ad unam confequentium , ita omnes ante- 
cedentes ad omnes confequentes (5). Vll. Si prima habuerit ad 
fecundam eamdem rationem , quam tertia aa quartam ; tertia 
autem ad quartam habuerit rationem majorem , quam quinta 
ad lextam ; & prima ad fecundam majorem quoque rationem 
habebit, quam quinta ad fextam ( 6 ). VIII. Si quatuor magni- 
tudines proportionales fuerint ; prima , & fecunda erunt vel una 
aiquales , vel una majores, vel una minores tertia, & quarta (7). 
IX. Partes cum fuis xquemultiplicibus comparata; eamdem cum 
iis fervant rationem (8). X. Si quatuor magnitudines proportio- 
nales fuerint , & permutando etiam proportionales erunt (9). 
XI. Si quatuor magnitudines proportionales fuerint , & dividen- 
do etiam proportionales erunt (10). XII. Si quatuor magnitudi- 
nes proportionales fuerint & componendo etiam proportiona- 
les erunt (11) . XIII. Si fuerit , ut tota ad totam , ita abla- 
ta ad ablatam ; erit & reliqua ad reliquam , ut tota ad to- 
tam (12). Unde colligere pronum eft, quod fi quatuor magnitu- 
dines proportionales fuerint ; convertendo etiam proportiona- 
les erunt. XIV. Si tres magnitudines fuerint in orainata ratio- 
ne cum aliis totidem ; primae ipfarum erunt vel una aequales , 
vel una majores, vel una minores ultimis earumdem (13). XV. 
Si tres magnitudines fuerint in perturbata ratione cum aliis tri- 
bus magnitudinibus ; primae ipfarum quoque erunt , vel una 
aequales , vel una majores , vel una minores ultimis earum- 
dem (14) . XVI. Si tres magnitudines fuerint in ordinata ra- 

C 2 tio- 


1) Prop. 8. lib. 5. 
x) Prop. 9. lib. j. 

3) Prop. 10. lib. j. 

4) Prop. 11. lib. s- 
3) Prop. 12. lib. j. 

6) Prop. 13. lib. j. 

(7) Prop. 14. lib. s- Hoc theorema le- 
ma elt fextidccimi theorematis.. 


(S) Prop. 15. lib. j. (p) Prop.id.lib.j. 

(10) Prop. 17. lib. j. 

(11) Prop. 18. lib. j. 

( ix) Prop. 19. lib. j. 

(13) Prop. xo. lib. j. Hoc theoremaeft 
lemma vigefimi fecundi . 

(14) Prop. 21. lib. 3. Theorema illud eft 
lemma vigelimi tertii. 
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tione cum aliis tribus magnitudinibus; primx ipfarum ad ul- 
timas ex aequali in eadem ratione erunt (i).XVlI. Si tres ma- 
gnitudines fuerint in perturbata ratione cum aliis totidem magni- 
tudinibus; - primx ipfarum ad ultimas cx xquali in eadem ratione 
erunt (2). XVIII. Si prima ad fecundam habuerit eamdem ra- 
tionem , quam tertia ad quartam ; fuerit autem ut quinta ad 
fecundam, ita fexta ad quartam; erit compofita ex prima, & quin- 
ta ad fecundam, ut compofita ex tertia, & fexta ad quartam (3). 
XIX. Si quatuor magnitudines proportionales fuerint; maxima, 
& minima fimul reliquis duabus majores erunt (4). 

EX SEXTO ELEMENTO. 


I. TN fexto tandem elemento Euclides proportionis dodtrinam, 
X quam univerlim in quinto elemento de omni generatim 
magnitudine expoiuit; ulibus variis planarum figurarum applicare 
contendit ; atque proportiones , qux in figuris iplis occurrunt , often- 
dit . Unde a triangulis figurarum fimplicilfimis exorfus , eorum 
latera, & areas, prout fibi invicem proportione correfpondent , 
perfcrutatur ; & lineas proportionales , atque figurarum augu- 
menta,& decrementa proportionalia definit ; & regulam auream, 
five proportionalem totius arithmetica; fundamentum aperit; at- 
que omnia, qute ad intime cognofcendam proportionem planorum 
expetebantur, recenfet (5). Hoc autem elementum triginta tri- 
bus propolitionibus comprehenditur, quarum tres & viginti fiunt 
theoremata, & decem problemata; qua; omnia per certas clafles 
proponemus . 

THEOREMATA SEXTI ELEMENTI. 


II. Illiufmodi elementi theoremata juxta varias planorum pro- 

por- 


(1) Prop. aa. lib. j. 

(i) Prop. 23. lib. 5. 

3) Prop. 24. lib. j. 

4) Prop. 25. lib. j. Per hatc poftrema 
theoremata a fextadecima exordiendo ex- 
ponuntur omnes ratiocinandi modi ; quos 
tradit Euclides in definitionibus quinti 
clementi a definitione undecima ufque 
ad poftremani ; ut abunde Chriilophorus 
Clavius planum facit . 


Totum hoc fcxtum elementum 
Euclidi inventori vulgo adleribitur ,• at- 
tamen complures alii variis cjufdcm pro- 
pofitionibus infudarunr ; omncfque G re- 
cise Geometrae fummo lludio iplis in- 
cumbuerunt,. ut Plato , Archit.ts Taren- 
tinus , Mensechmus , Eratoflhenes , Philo 
Byzantius, Hero, Apollonius Persaeus, 
Nicomedes, Pappus, aliique, tcfle Eu- 
dcnro , Proclo , & Eutocio . 
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portiones, quas demonllrant ,partim refpiciunt redas, quibus fi- 
gurx ipfx continentur ; partim figuras ipfas redilineas, partim 
denique angulos , qui in xqualibus circulis five ad centra, five 
ad circumferentias lunt politi ; atque ledores , qui ex eifdem 
circulis abfcinduntur. 

III. Redarum igitur , quibus figurx ipfx continentur, proportio- 
nes hxc per theoremata Euclides demonftrat, nimirum . I. Si uni 
laterum trianguli parallela reda linea ducatur , ea fecabit alia 
duo latera proportionaliter ; & viciflim fi fecet proportionaliter 
duo latera trianguli, ea tertio lateri parallela erit (i) - II. Reda, 
qux fecat angulum verticalem alicujus trianguli bifariam, feca- 
bit bafim in ratione laterum ;& viciflim recta, qux fecat balim 
alicujus trianguli in ratione laterum, fecabit angulum verticalem 
bifariam (2) . III. Triangula xquiangula habent latera circum 
xquales angulos proportionalia ; & homologa lunt latera illa , 
qux xquales angulos liibtendunt (3) . IV. Triangula, qux latera 
habent proportionalia, erunt etiam xquiangula; & xquales ha- 
bebunt eos angulos , quos homologa latera fubtendunt (4). V. 
Triangula, qux unum angulum uni angulo xqualem habent, & 
latera circum illos angulos proportionalia , funt etiam xquian- 
gula , & xquales habent angulos illos , quos homologa latera 
fubtendunt (5). VI. Triangula, qux unum angulum uni angulo 
xqualem habent ; latera vero circum alios angulos proportionalia; 
& reliquorum utrumque fimul vel minorem , vel non minorem 
redo ; erunt etiam xquiangula ; & xquales habebunt angulosi 
illos, circa quos funt latera proportionalia ( 6 ). VII. Si in tri- 
angulo redangulo ex angulo redo ad balim perpendicularis de- 
mittatur ; hxc dividet triangulum induo alia triangula, qux cum 
toti , tum inter fe fimilia erunt (7) . 

IV.Qux 

* 

( 1 ) Prop. a. lib. 4. Hoc theorema nos ( 4 ) Prop. j. lib. 4. 

quoque docet, fi ad unum trianguli la- ( 5 ) Prop. 4. lib. 6 . 

tus dufta fuerint plures parallela j fo- ( 6 ) Prop. 7 . lib.4. Ea hoc theoremate, 

re omnia laterum tegmenta proporttona- & quatuor pracedrntibus confiat fimili- 
lia. tudinem triangulorum evinci pofie ; fi, 

(a) Trop. 3 . lib. 4. Quod theorema in- habeant latera proportionalia ; ( 1 habeant 
dicat etiam, fi refla , qua angulum friati-' unum angulum uni angulo aqualem; & 
puli bilariam fecat , bifecabit etiam ba- latera circum aquales angulos proportio- 
fim , triangulum fore Ifofceles , quia duo nalia ; & reliquos augulos ejuldem fpe- 
larera habebit aqualia, & bifccans refla cici inter fe. 

ciir perpendicularis tafi . ( 7 ) Prop.R. lib. 4. Ea hoc theorema- 

( 3 ) Prop. 4 . lib. 6 . te eft manifeftum ; fi in triangulo te- 

flan- 
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IV. Qux vero figuras iplas re&ilineas proportionales oftendunt 
theoremata , funt qux fequuntur . I. Triangula , & parallelo- 
gramma eamdem altitudinem habentia inter fefunt ut bafes(i). 
II. Parallelogramma , qux xqualia lunt ; & habent unum angu- 
lum uni angulo aequalem , habent quoque latera circum squales 
angulos reciproce proportionalia ; & viciflim parallelogramma , 
qux circum xquales angulos latera habent reciproce proportio- 
nalia , funt etiam ajqualia inter fe (2). III. Triangula , qux 
xqualia funt , & habent unum angulum uni angulo xqualem , 
habent quoque latera circum xquales angulos reciproce propor- 
tionalia; & viciilim triangula, qux circum xquales angulos la- 
tera habent reciproce proportionalia , funt etiam xqualia inter 
fe (3)'. IV. Si fint quatuor re£Ix linex proportionales ; erit re- 
ftangulum ex mediis xquale re&angulo ex extremis ; 8 c vicif- 
lim li reilangulum ex mediis xquale lit reftangulo ex extremis, 
quatuor re&x linex proportionales erunt (4) . V. Si fint tres re- 
ftx linex proportionales ; erit re£tangulum ex extremis xquale 
quadrato , quod defcribitur a media ; & viciflim , fi reftangu- 
lum ex extremis xquale fit quadrato a media defcripto,tres re- 
£lx linex proportionales erunt (5) . VI. Triangula fimilia funt 
inter fe in ratione duplicata laterum homologorum (< 5 ) .VIII. Po- 
'ligona fimilia dividuntur in triangula numero xqualia, limilia, & 
homologa totis ;duplicatamque habent rationem laterum homolo- 
garum (7) . IX. Qux eidem reflilineo funt fimilia , inter fe funt fimi- 
lia (8) . X. Si quatuor re&x linex proportionales fuerint , erunt re- 


flangulo ab angulo reflo ad bafim per- 
pendicularis ducarur , duflam balis par- 
tibus mediam proportionalem efTe ; & 
quodliber latus trianguli medium cfle 
proportionale inter bafim ,& unamquam- 
que partem . 

(0 Prop. 1. lib. 6. Hoc eft maximum 
theorema , a quo totum Textum depen- 
det elementum ; imo quidquid de qui- 
bufvis figuris fi ve planis, fivc (olidis luit 
umquam dcmonftratum . 

(a) Prop.r4. lib. 6. Ex theoremate ifto 
pendet demonftratio regula inverf* , fi- 
ve reciproca proportionum , qua ex da- 
tis tribus terminis quartum invenit , 
multiplicando in se invicem duos prio- 
res, & taflum dividendo per tertium , 
ut inde habeatur quartus. 


(3) Prop. ij. lib. 6. Ex hoc, & pra- 
cedcnti theoremate evincitur , tam pq- 
rallelogramnra, quam triangula, qua re^ 
ciprocant bales, & altitudines , cfle aqua- 
lia, & contra. 

(4) Prop. 16. lib. 6. Hinc cujuslibet 
trianguli reflanguli aream ex unius li- 
nea refla dinienfione facile dimetimur. 

(5) Prop. 17. lib. 6. Hinc lineam inac- 
celTam , cujus terminus alter eft accefli- 
bilis, metiri difcimus. 

(«) Prop. 19. lib. 6. 

(7) Prop. 20. lib. 6. Ex hoc theore- 
mate indigitatur methodus figuram quam- 
vis reflilineam augendi , vel minuendi 
in ratione data . 

(8) Prop. ai. lib. 6. 
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ftilinea fimilia , fimiliterque ab eis defcripta etiam proportionalia; 
& viciflim , fi redtilinea proportionalia fint , iplx regiae line» 
etiam proportionales erunt (i). XI. Parallelogramma a:quiangu- 
la habent inter fe rationem ex lateribus compofitam (2) . XII. 
Parallelogramma , qux funt circa diametrum alterius, cum toti, 
tum inter fe fimilia funt (3). XIII. Si ex parallelogrammo aliud 
auferatur, quod communem cum eo angulum habens, fit eidem 
fimile , fimiliterque politum ; confiftet etiam cum illo circa eam- 
dem diagonalem (4). XIV. Omnium parallelogramraorum , qu» 
ad eamdem redtam applicata , deficiunt parallelogrammis alicui 
dato fimilibus, maximum elt illud, quod applicatur fuper dimi- 
dia (5) . XV. In triangulis re&angulis figura quxvis a latere 
redlum angulum fubtendente defcripta , sequalis erit figuris, qu» 
illi fimiles, & fimiliter pofitx , delcribuntur a lateribus , redlum 
angulum continentibus { 6 ). XVI. Si duo triangula habeant duo 
latera duobus lateribus proportionalia , & ita lint compofita ad 
eumdem angulum , ut habeant quoque latera homologa parallela; 
reliqua eorum latera in diredtum erunt (7). 

V. Proportiones tandem, qua: cum ad angulos five ad centra, 
five ad circumferentias conltitutos , tum ad ledlores , qui ex 
iifdem circulis abfcinduntur,fpe£Iant, hoc unico theoremate con- 
tinentur , nimirum . In aiqualibus circulis anguli five ad cen- , 
tra,live ad circumferentias politi eamdem habent rationem cum 
arcubus, quibus infiftunt; fimiliter autem & ledlores (8). 

EX SEXTO ELEMENTO PROBLEMATA. 


VI. Eodem tandem ordine fexti Elementi problemata five ad 
redlas, live ad figuras proportionales conftituendas fpedlant. 

VII. Prima: claffis funt. I. A data redla linea optatam partem 
abfcindere (9) . II. Datam reftam lineam fecare in partes pro- 
portionales partibus, in quas fedla eft alia data redla linea (10). 

III. 


(1) Prop. zi. lib. 6. 

(*5 


Prop. 2j. lib. 6. 

(j) Prop. 24. lib. 6. 

(4) Prop.iii. )ib.«. Hinc motuum com- 
pofirionem sftimare dilcimus e* Whifto- 
nio inTacquet. 

(5) Prop. 27. lib. 6. 

,(«). Prop. 31. lib. 6. Hoc theorema u- 
niverfaliut eft propoiitione 47. Ub. i. quia 


extenditur ad omnes re£ti!ineas figuras. 

(7) Prop. 32. lib. 6. 

(8) Prop. 35. lib. 6. Hinc perfpicuum 
eft etiam anguium efte ad angulum, ut 
feftor ad feitorem . 

(9) Prop. 9. lib. 6. 

( 10) Prop. 10. lib.«. Ex hoc problemate 
dilcitur modus, quo retia data in quotvi» 
squales partes fecari poterit . 
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III. Datis duabus redis lineis tertiam proportionalem inveni- 
re (i) . Tribus datis redis lineis quartam proportionalem inve- 
nire (z) . V. Duabus datis redis lineis mediam proportionalem 
invenire (3) . VI. Datam redam lineam terminatam extrema , 
ac media ratione dividere (4). 

VIII. Problemata tandem fecundae cladis ,qu2 ad proportionem 
redilineorum fpedant, funt . I. A data reda linea dato redi- 
lineo fimile, fimiliterque politum redilineum defcribere (5). II. 
Redilineum conltituere , quod fit fimile uni dato,& aiquale al- 
teri dato ( 6 ). III. Ad datam redam lineam dato redilineo aequa- 
le parallelogrammum applicare , deficiens parallelogrammo,quod 
alteri dato lit fimile : oportet autem , ut datum redilineum non 
majus fit eo parallelogrammo , quod applicatum fuper dimidia 
datae redae lineae, deficit parallelogrammo , quod eidem dato fit 
fimile (7). IV. Ad datam redam lineam dato redilineo , aequa- 
le parallelogrammum applicare , excedens parallelogrammo, quod 
alteri dato fit fimile (8). 



(4) Prop. 30. lib. 6. Hujus fe&ionis 
admirabilis eft vis in corporum regula- 
rium infcriptione, & comparatione , ut 
ait Tacquet . 


aperitur editicia omnia in tabulis de- 
Icribendi : erenim per hoc problema figu- 
rat quamvis ingentes ad Gmiles figuras 
ni 



(s) Prop. t8. lib*. 6. Hinc methodus 
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